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A d maiorem DeiGIoriam. 

THEOREMA 

Arithmeticum. 

Non eft pofsibile inuenire tres numeros : quo* 
rumdtfferentid, quadrati^ quorum dif 
ferenttd quadratorum , quadrati • 

Fro folutione Problematis propofuifub die-> 
1 7 . Fcbruaiij 1674« lub his verbis $ 

Inttenire tres quadratos, *ut duorum quorumli- 
bet tnteruallum fit quadratus , & inter- 
uaUum laterum ex duobus quibuf- 
) cunque fit etiam quadratus . 
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THEOREMA 

Arithmeticum. 

JYfltf pofsibile , /rev in&qualcs numeros afsi» 
gnare : quorum dtfferentt£ % tres quadra- 
t*i& dtfferentia quadratorum> 
tres quadrati. 

Oflibile cft enirtiiduos inarquales numeros afTigna- 
re , quorum dirTerentia quadrarorum , quadratus: 
6c primum duos,quorum difTerentia quadrato- 
rum quadratusimpar. 
Aflumatur enim quodcunque Jatus <z:& duplum Iatus2«: 
& augearur vnitate , vt fiat 2<rfi . Aflumatur ciufdem la- 
teris triangulus ai\ 0(2) : & quadruplus triangulus 242^20: 
& mu Itiplicetur per quemdam imparem numerum A,vt fiat 
iaib\iab , numerus minor:qui augeatur ipfo jmpare b 9 
• vt fiat iazb}2*b\b^, numerus maior. Et aflumantur duo- 
rum huiufmodi numeroru quadrati , ^a^bif$a^bi-\^aibi^ 
minor quadratus $ & ^a^bijsa ibifsaibif+abifbi maior 
quadratus : quorum dirTerentia ^aibi \+abi\bi> quadratus 
a radice iab-\b :qua: producitur ex ia\\>\x\ b . 
Item poflibiJe eft duos aflignare numeros,quorum difTercn- 

tia quadratorum quadratus par . 
A fliimarur enim quodcunque latus a : eiufr ;e quadratus <xz : 
qui vnitarc minuatur , vt fiat 42—1 :<5cper quemcunque 
numerum b , multiplicerur 5 vt fiar produ&us azb — b , Sc 
nunor numerus : cui addatur ib , par , vt fiat maior nume- 
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rus *zb\b • Quorum fitnt quadrati, a+bi— lazbr^b*, , im- 

nor, tca&zjzazbzjb*» maior : quorum difTcrcntia 442^2, 

quadratusj a radicc zab, producta cx a in zb. 

Porro duorum numcrorum a >£,difTercnria quadratorum_r 

*z—bz >eft produduscxfummaipibrumtft^, <5cdifTeren- 
tia a — b . 

Demdcomnis produclus duorum numcroruaijjn fuospri- 
mos rcfolutorum , eftex ijfdem primis productns : puta-r 
exa .6primisproduc"tuseft*£. Etex producenribus irL, 
pnmos refoiutis,puta cx ab.ck c<fe,eft produftus abcde. 
Et ex producentibus azb,&abz, eft productus a ib) : <3c fic 
deinceps» 

Quareomnis quadratus in fuosprimosrefoiutu*,ex fecurr- 
djs poteftatibus primorum eft produ&us^awcx* in a: 
azbz> txaz\nbz\ vel tx abm ab; vel ex abz in a\ vel ex azb 
in£:dcnonalirer. 

Cum itaque duorum numerorum differentiaquadratorum 
cft quadratus, fi dirferentia iarerum ex pnmis quibufdam 
numens componitur ab, necefte eft, quod iumma iaterum 
non ex ljiiJem iblum componatui , non cnim £iTctmaior 
funaaia, quam differcntia; fed quod ex 1 jidem, & aiio quo- 
piam componatur ,noniemel , (ed bis accepro; puta ex 
mbcz, vtitafiattf2^2f2,quadratus. Sicmmnonci j/fdem, 
led folumex bcz componeretur, productus cx ab, differen- 
tia , <Sc cx bc z (umma t abzcz , non eflet quadiatus . item_> 
fi ex ijkiem,<Scalio quopiam, ied non quadrato compo- 
nerctur.produ&us ex ab difFercntia><5c txabc fumma_,, 
azbzc ,non cflct quadratus . Quarc fumma ad difteren- 
tiam cft multiplcx ,per quadratum > abcz ,ad *£,per cz 9 
quadratum 4 

Jgitur e conuerfo, fi duo inzquaks numcri fucrintafTignatir 
quorumdiftercnna quadratorum , quadratus ; poterit ipfa 
dit&xentia quadratorum , ia tuos pnmos 1 ek>Jui , <5c in fc- 
cundas poteicates pri morum : eritque fumma latcrum , ad 
mt T esc n mm, nmltiprcs> pgi amacrom quadratum:entquc 
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radix differentwe qnadratornm , numerasex ijTdem primis 
compofirus, & ad laterum differentiam multiplex . 

Si ergo duorum numerorum differentia quadratorum eft 
impar:erit Sc latcrum differentia impar,qua? dicatur^ 
erit quoque radix dirTerentiae quadrarorum impar,mul- 
tiplex ad b : vnde fublato impare b , relinquetur par , mul- 
tiplexad/>,cuius dinndium dicarur a: eritque 2ab]b>tz« 
dix difrerentia? quadratorum : 6c ent diffcrentia quadra- 
torum d>azbz\+abz\bz: & fumma laterum ^azb\^ab\b: 
cui addira differenria &,facitduplum maiuslatus 4azb\» 
+ab\zb : & maius latus zazb\zab\b , impar : & minus latus 
zazb\zab^i\ multiplex ad dirrerentiam &,per 2az\ia t 
quadruplum triangulum a latcre a . 

Item fi duoram iflumerorum djffercntia quadratorum efl 
par:cnt larertim differentia par : cuius dimidium dica- 
tur b. Erit quoque radix dirTercntix quadratorum par» 
multiplcxaddifferentiam 2^,pernumerum, quidicatur*. 
Quare iab r radix erit diffcrentia; quadrarorum: «k erit lpfa 
diffcrentia quadratorum 4*262 , & fumma laterum iaib : 
& ex fumma , & differentia Jaterum , duplum maius iarus 
zazb\zb : ipfumque Jatus maius a%b\b ; & minus iat us azb- 
—b p multiplex ad b , pcr az — 1 , quadratum latcns a , vni- 
tatemuJtatuot. 

Itaque fi tres numeri aflignati fucrint inarquales , maximus a, 
medius &,minimus c : quorum ditTercnria? a — b, b—c, a—c, 
quadrati j 3c diffcrentiae quadntorum «2— £2» bz — cz, 
*z—cz, quadrati : cum difterenrixquadratorum , ad djffc- 
rentus Jaterum fint multipjices pcr lummas,& vt quadra- 
tus numcrus ad quadrarum , erunt muInpJicespcrquadra- 
tos : lplacque fummae larcrum crunt quadrati a\b, b\c, 
a\c . 

Porro<r,fr,*,aflignati numeri , vcl funt interfeprimi, vel 
non . Si iunt pnmi , non iunt omnes pares : fed corum-, 
alquis impar. 

Deinde non iunt tres impa res 5 immo ncque duo . Si cnkn-» 

ciTent 



6 

€flfentduoimpare$«,£ : eflTeteomm difTerentia £,qua- 
dratus par, diuiduus per 4 : idcirco femiflis difTerenria» ef- 
fetpar numerus >per quem numcrus^ , eflet multiplex ad 
qucmdam quadrarum vnitare multatum : atque ita efler 
ar,contra hyporhefim . Nonerso <r,£,funt impares. 
imiliter neqtie b, c, funt impares , neque a* c, impares . 
Itcm a , non eft par . Si enim a eflTet par : eflTet^ , vel c impar. 
Efto£impar. Eritcrgo difTcrenria a—b^ impar :& d fTc- 
rentia quadratorum az—bz , impar:& minoris quadrati 
larus b, par , contra hypothefim . Non crgo a , eft par , fcd 
impar :& reliqui £,c,funr pares. 
Eftergo 4— b ,diffcrenria impar,& quadratus : cuius radix 
dicatur d :eritqucd2 ,ipfa difTerentia a-±b. Erit ctiara-» 
a 2 , impar , & bz , pai : & differcntia quadratorum az—bi % 
impar , & ipfa quadratus : cuius radix impar , & multiplex 
ad dz : vndc fublartKimpare dz , relinqocrur par multi- 
plex ad dz: cutus dimidium dicarur e : critque larus a t 
. idcm atquc zezdz^teitfdz ' & m,nus l ata$ ^idcm atquc 
3ez</2t2f^2, multiplcx ad difTerentiam di>> pcr 2^2t2e » 
..quadruplum trisnguluma latcrce. 
Atqui c ,eft differentia par, & quadratus par : cuius ra- 
. dix par,& radicis dimidium dicarur /. Frir ergo b—e % 
idcm atque 4/2. Erit quoquc radix diflrcmntias quadra- 
torum 62— c 2 , par , multiplex ad dirTercmiam 4/2 , pcr 
numerum,qui dicarur^. Quare 45/2» radix cnt dirTe- 
rennae quadratorum : & erir ipfa difrerentia quadratorum 
1 652/4 : & fumma latcrum 452/2 : & dupium maius latus 
t 452/2^4/2 : & maius ipfumlatus&.eritidem arque'252/2- 
^2/2 : & m nus latus c, idcm atquc 252/2— '2/2 , multi- 
plcx ad 2/2 , per 52— 1 , quadratum latensj , vnitatc mul- 
r.mim__-. 

Sunr ereo eidem b* eadem , «5c inter fe eadcm , ieidi\zedi , <5c 
zgzfz\zfz : & eft *,ktem atquc zezdi\ieiz\di : ergo a, 
cft idem atque i^zfz\ifz\dz : & c idcm atqufc 252/2 — 2/2: 
corumquediffercntiacft4/2t<te« o,ou ✓ 



Eft & az , idem atque 4^4/4t^/4t4At4v?2/2i2t4/2^t^4 * 
& f 2 , idem atquc 4^4/4—8^2/4^4/4* & diffcrentia qua> 
dratorum 42 — cz> cadem atquc 1 6g2/4t4£ zfzdz \4fz&2r 
t<*4 • atquc ipfa eft quadratus a radicc tfz\dz . 

Eft ergo radix difTerenua; quadratorum «2— c 2 , ad diflferen- 
tiam Iatcrum 4— * ,aequalis, & non mulriplex. Atquo 
ita difTerentia quadratorum az — cz , ad difterentiam late- 
rum a—c , cA yft 4— c , ad vnitatcm : fcd etiam eft vr a\c % 

ad vnirarena:quarC4— r,(Sc<f ,fnnta!quales. Ethoceft 

abfurdum. inai 

Non crgo poflibileeft inuenire trcs numeros primos intcr 
fc , quorum difTerentix, quadrati , <5c dirferentia; quadrato- 
rum.quadrati. 

Sedfi4,^,c,fuerinr atTignati non primi : accipiatureorum 
maxima communis mcnfura : qua: profetTo difTerenria- 
rum 4— £ , b— .f , 4 — c , communis mcnfura cft quadrato- 
rum, ipfaque quadratus numerus eft . Ideo enim 4, b, non 
funt primi, quia 4, refolutus in primos , vt flat bpq,dcbt& 
folutusin primos, vt flat bps , habent aliquem componen- 
temcommuncnwputa kp:6c diffcrentia 4— £,eft bpq*— 
hps : qux non poteft cfsc quadratus , nifi & hp , fit quadra- 
tus , & q—* , fit quadratus : altcrumcnim fineahcro norU v 
fufricit . Eft ergo ipforum 4, b> r, communrs maxima men- 
fura quadratus»qua* dicaturfo. 

Et diuidantur 4 , b , c , pcr bz , vt fiant primi numeri l,m,n: 
<5c differcntiae,quadrati4— - b,b— c,a— c ,diuidantur pcr 
£2 , vt flant /— -m , » , /— * , paritcr quadrati numcri : 
ltcm 42, bzt cz , diuidantur per A4 , vt flant quadrati /2, mz 9 
nz : <5c difTerentia: quadratorum, quadrati az — bz , bz—cz, 
az—cz> diuidantur pcr b+ , vt fiant /2— mz , «2— »2 , /2— 
»2, quadrati numeri . 

Sedhuiufmodi primi numcri/,1» ,»,aflignari non pofsunr, 
vt oftcnfumeft:crgo nullomodo potuerunraflignari^, 
v>c , quorum difTerenti* 4— b>b— c ,4— c, quadrati > <fc 
quorum difTerenn^quadrarorum42— bi, bz—cz, az—cz> 
quadrati. Quare,<3cc 



Vidit Silueffer Bonfiliolus pro Reuerendifs. 
P. Inqutftt. Bonon. t$ admittipoffecenfuit. 

V. D.lofeph Pcenitent.pro Eminentifs.tf Re- 
uerendifs. D. Card. Archiefifc. Bonon. 
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